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SUBIECTUL al I1I-lea (30 de puncte)

Sp

3

1. Se considerd functia f:R >R, f(x):x?—4x2 +16.
a) Aratati ca f'(x)=x(x—-8), xeR.

x

-5

b) Calculati lim 3
x—>+0 2f (X)

¢) Demonstrati cd —208 <3 f(x) <48, pentru orice x ev

2. Se considera functia /R >R, f x+1®
9

5p | a) Aratati ca .[ 2x)dx = 13
Jf 1 i
5p | b) Calculati —dx,
1 /(x)-2
c) Determlnatl numarul natural ¢ rictatea ca
Sp @
J.x+2

g
é’




TESTUL 6

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordd zece puncte din oficiu.
Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

Sp
Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

SUBIECTUL al II-lea

1. Aratati ca (2«/5—«/5)(2\/§+\/5) =

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=x-1. Determlnau numérul
real a pentru care f(a)+ f(a+1)=4.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatla = 100

4. Calculati probabilitatea ca, alegind un num ultlmea
numerelor naturale de o cifra, acesta sa Verlfl 1tatea "< 20
5. In reperul cartezian xOy se considerd p

, C(0,-2) si D(6,-2). Aratati ca segmente AB si CD au acela51
mijloc.

6. Se considera triunghiul DEF ti ghicin D, cu DE=3 si
DF =4 . Aratati ca sinE +sinf '

(30 de puncte)

Sp
Sp

Sp

1—
/ x):[ o ],unde xeR.

b) Detggfhinati numarul natural a pentru care A(1)- A(-1)=al, .

cAfl U reale x pentru care

2. Se consiglera polinomul /=X —mX*+X +6,unde m este numar
real, iar x;, x, §i x, sunt radécinile polinomului f .

a) Pentru m =1, aratati ca f(1)=7.

b) Determinati numarul real m pentru care

X, (1+x2)+x2(1+x3)+x3 (1+x1): XX,

¢) Dacd / este divizibil cu polinomul X -2 calculati X' +x; +x3 .
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TESTUL 18: BAREM DE EVALUARE SI NOTARE

Pentru orice solutie corectd, chiar dacd este diferitd de cea din barem, se acordd
punctajul corespunzitor.

Nu se acordd fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Se acordd zece puncte din oficiu. Nota finald se calculeazi prin impértirea la zece a
punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

1| 2(3+472) V288 +425 =2(3+6v2) - 1242 +5 5 V' 3p
= 6+1242 -1242 +5=11 2p

2. f(x)zg(x)c>3x+7=1—3x<:>x:—1 3p
Coordonatele punctului de intersectie s si y=4 2p

1

3| x43=42 Zp
x+3=2 = x=—1, care convine 3p
Pretul obiectului dupa scumpir 20 este

4| 1000 +— 1000 =1200 de@ 2p
Pretul oblectulul dupa cu 30% este
1200 =2-1200= %\ =840 de lei 3p

a+?2
5. | My Yo~V 277 3p
-5
A B st C suntcohn1are<:> My =My < a=3 | 2p
+1>x-1>x-3 s, cum triunghiul este

o (x+1)2:(x—1) +(x=3) & £ -10x+9=0 | P

Cum x umar real, strict mai mare decét 3, obtinem x=9 | 2p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
21 21

. B(0)=4-1,= = det(B(0))= =2-0-1-3=

=0-3=-3 2p

92



2-2+1-0 2-0+1-2 4 2
= * = =2X(0) 3p
0-2+2-0 0-0+2-2) (0 4

2 1-a . A
b) det(X(a)) :‘0 =4, pentru orice numir intreg a 2p
4=¢q*, de unde obtinem a, =2 si a, =-2 3p
(4 2-4a) ., (4 2-24°
9 X(a)-X(a+l)—[0 A ]51 2X(a )_[0 . ) 2

pentru orice numar real a

2—4a=2-2a*, de unde obtinem a=0 si a=2 3p
2.a) | (-2)*(-1)=(-2)-(-1)-2=0si (-2)*1=-2- 4p

(2)x(-1)+(-2)*1=—4 Ip
b) | x*(10x)=10x> -2, pentru orice numa 2p

2 1

(30 de puncte)
1.a) 3p
2p
b) = 2p
3p
) 1p

118



Metoda 2: Determinam dintre punctele v

A s1 B (lungimea segmentului AR ): c(2,3)

3 ¥

AB® :\/(xB _xA)z +(J’B _yA)z At

4B =(2-2) +(-1+1) & 2

AB* = \[(=4) +0* & 4B=416 & ‘/

AB=4. 3 — o 1 2
Calculam distanta dintre punctele 4 si z
C (lungimea segmentului AC):

AC:\/(-XC _xA )2 +(yc _yA )2 = B(_27_1) o A(2,—1)
AC={(2-2) +(3+1) & \
AC=0*+4 & AC =16 & AC=4.

Determinam distanta dintre punctele B si C ( a segmentului BC ):

BC:\/(xC—xB)ZwL(yC—yB)2 :\/(2+2)2 ,?2 N e SN )

Potrivit reciprocei teoremei lui Pitagor a W triunghi are patratul lungimii
unei laturi egal cu suma patratelor 1101 celorlalte doua laturi, atunci
triunghiul este dreptunghic.

2
Observam ca (4J§) =32= 4& Cci BC® =AB’ + AC* = AABC este

dreptunghic in 4. \
Ne amintim ¢d A, ;.. ;@2 ,unde ¢, si ¢, sunt cele doua catete. Astfel,

xOy se considera punctele 4(2,-2), B(-3,a) si

este numar real. Determinati numarul real «a , stiind ca

punctele 4, B”si C sunt coliniare.

Problema 5, subiectul I, testul 18

Rezolvare:
Metoda I: Treipuncte A, B si C sunt coliniare (s¢ afld pe aceeasi dreaptd)

daca panta dreptei 4B este egald cu panta dreptei AC (sau BC).

139



Rezolvare:
Daca x este un unghi ascutit intr-un triunghi

. ; F,

dreptunghic, atunci
. cateta opusd unghiului x
sinx = - .
ipotenuza
Aplicam teorema lui Pitagora in ADEF :
EF’=DF’+DE’ = EF’ =4 +3" = 4
EF*=25= EF =25 = EF =5
Atunci sinE:E:i si sinFZEZE.
EF 5 EF 5
. . . 4 3 7
Prin urmare, sinE+sinF=—+==—=1,4.
555 b 3 B

17. Se considera AABC, dreptungicin A4, cu
punctele M si N sunt mijloacele segmentelor

Aize =4 A0 -

1 BC=10. Stiind ca
si AC, aratati cd

leema 6, subiectul I, testul 23

Rezolvare:
Aplicam teorema lui Pitagora in B
AB* + AC* =BC* = AB* +6’
AB> +36=100 = AB’ :10%
AB* =64 = AB=4/64
Cum M - mijlocul se AB rezulta M
A8 oy,
2

In consecintd, A,z =4A o -

18. Aratati ca sin2x = % , stiind ca xe [O,%) gl sinx =§ :

Problema 6, subiectul I, testul 8
141



Folosim exprimarea ariei cerute cu vh
ajutorul integralei definite: 3

A=j|g(x)|dx:j|x—4|dx. .ozl =1
1 1

Cum g(x)<0, pentru orice
=—(x—4)=4—x, 3 ?

obtinem: Py

3 B o
A:!(4—x)dx:[4x—%]1 = 4 /

oo/

2 2
¢) Aflam functia /, inlocuind f/(x): &E
h(x):%(f(x)—x+4) 1(3lnx+x 4—x : Inx=Inx, xe[l e].

Volumul corpului  obfinut prin
rotatiainjurul axei Ox agraflculw

functiei i este:

Y= ﬁ.[hz dx. = ﬁ.[hlzxdx\&

Pentru rezolvarea integra
precedente, folosim mg

integrarii prin parti, mai
intai cd Inx=x"-Inx.

=7| xIn? g xanxe—ex-2-lnx-laZx =
I | s - ]
1 1 ; X

=7x| xIn* x|j —2]111 xdx} = ﬁ[xhlz xlle —2jx'-lnxdx] =
1

= 7| xIn? x| —2x1nx| +2I lnx dx}zﬁ(xlnzxLQ—lenxﬁ+2x|f):

=r(e—2e+2e-2)=n(e-2).
148
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Pent enzi va rugiam sa contactati
EDITURA TAIDA

lasi, str. Aeroportului 2B

~ /0232270250 0232270260
‘WWw.editurataida.ro  www.eduzone.ro
www.tipotaida.ro

Da-ne Like pe facebook
www.facebook.com/EDITURA-TAIDA
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